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1. (Zusammenhang zwischen Konfidenzbereich und Tests) [5 Pkt]
Sei (X, F,Py : 0¥ € ©) ein statistisches Modell. Zeigen Sie:

a) Ist C' : X — P(O) ein Konfidenzbereich zum Irrtumsniveau o und vy € O be-
liebig gewahlt, so ist {z € X |Jy ¢ C(x)} der Ablehnungsbereich eines Tests von
Hy : 9 =1y gegen Hy : ¥ # 1y zum Niveau a.

b) Ist umgekehrt fiir jedes ¥y € © ein nichtrandomisierter Test fiir Hy : ¥ = 6y gegen
Hy : 0 # 6y zum Niveau a gegeben, so ldsst sich daraus ein Konfidenzbereich zum
[rrtumsniveau « gewinnen.

2. (Tests) [5 Pkt]

Jemand behauptet, mittels iibernatiirlicher Fahigkeiten die Farbe der verdeckten obersten
Karte eines gut durchmischten Skatblatts auf lange Sicht in mindestens 1/3 aller Fille
richtig vorhersagen zu kénnen. Nehmen wir an, Sie bezweifeln das und verdéachtigen, dass
die Person einfach rat. Vereinbaren Sie fiir a = 0.05,0.01,0.001 jeweils einen Test, so dass
eine Fehlentscheidung sowohl in der von Thnen unterstellten als auch in der vom Gegeniiber
behaupteten Situation hochstens mit Wahrscheinlichkeit o geféllt wird.

3. (Beste Tests) [5 Pkt
Geben Sie in den beiden folgenden Féllen einen besten Test fiir Hy : P = Py gegen
H, : P =P, zum Niveau a € (0,1/2) an:

a) P() = Z/{((LQ) und P1 = Z/{(Lg).

b) Po = Up2) und Py hat die Dichtefunktion ¢;(z) = x1(g1)(z) + 31p1,2)(2).

4. (Bayes-Tests) [5 Pkt]

Sei ¢ ein Test von Py gegen P in einem Alternativ-Standardmodell (X, F, Pg, P1). Weiter
seien ag,a; > 0. Zeigen Sie, dass ¢ genau dann die gewichteten Fehler 1. und 2. Art
apEolp] + a1(1 — Eqi[¢]) minimiert, wenn ¢ ein Neyman-Pearson Test zum Schwellenwert
¢ = ap/ay ist. p heifit dann ein Bayes-Test zur Vorbewertung (o, ay).



